
ôÅÏÒÉÑ ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔÅÊ | ìÉÓÔÏË 1: ëÌÁÓÓÉÞÅÓËÏÅ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔÉ
úÁÍÅÞÁÎÉÅ. ÷ ËÁÖÄÏÊ ÚÁÄÁÞÅ ÎÅÏÂÈÏÄÉÍÏ ÎÅ ÔÏÌØËÏ ÎÁÊÔÉ ÏÔ×ÅÔ, ÎÏ É ÁËËÕÒÁÔÎÏ ÏÐÉÓÁÔØ ÐÒÏ-ÓÔÒÁÎÓÔ×Ï ÜÌÅÍÅÎÔÁÒÎÙÈ ÉÓÈÏÄÏ×.1. ëÎÉÖÎÁÑ ÐÏÌËÁ ×ÍÅÝÁÅÔ ÓÏÒÏË ËÎÉÇ. óÒÅÄÉ ÉÍÅÀÝÉÈÓÑ Õ ÎÁÓ ÓÏÒÏËÁ ËÎÉÇ ÅÓÔØ ÔÒÉ ÔÏÍÁðÕÛËÉÎÁ. óÔÁ×ÉÍ ÎÁÛÉ ËÎÉÇÉ × ÓÌÕÞÁÊÎÏÍ ÐÏÒÑÄËÅ ÎÁ ÐÏÌËÕ. ó ËÁËÏÊ ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØÀ ÔÏÍÁðÕÛËÉÎÁ ÏËÁÖÕÔÓÑ ÓÔÏÑÝÉÍÉ × ÐÒÁ×ÉÌØÎÏÊ ÐÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ, ÎÏ ÎÅ ÏÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ÒÑÄÏÍ?2. îÁ ÜÔÁÖÅ ÛËÏÌÙ ÅÓÔØ ËÁÂÉÎÅÔÙ ÍÁÔÅÍÁÔÉËÉ, ÆÉÚÉËÉ, ÈÉÍÉÉ É ÂÉÏÌÏÇÉÉ. ä×ÁÄÃÁÔØ ÛËÏÌØÎÉËÏ×ÓÌÕÞÁÊÎÙÍ ÏÂÒÁÚÏÍ ÒÁÓÈÏÄÑÔÓÑ ÐÏ ËÁÂÉÎÅÔÁÍ. ëÁËÏ×Á ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÎÉ ÏÄÉÎ ËÁÂÉÎÅÔÎÅ ÏÓÔÁÎÅÔÓÑ ÐÕÓÔÙÍ?3. éÚ ÓÏ×ÏËÕÐÎÏÓÔÉ ×ÓÅÈ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔ× ÍÎÏÖÅÓÔ×Á {1; 2; : : : ; N} ÐÏ ÓÈÅÍÅ ×ÙÂÏÒÁ Ó ×ÏÚ×ÒÁÝÅÎÉÅÍ×ÙÂÉÒÁÀÔÓÑ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×Á A1; A2. îÁÊÄÉÔÅ ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á A1; A2 ÎÅ ÐÅÒÅ-ÓÅËÁÀÔÓÑ.4. éÚ ÓÏ×ÏËÕÐÎÏÓÔÉ ×ÓÅÈ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔ× ÍÎÏÖÅÓÔ×Á {1; 2; : : : ; N} ÐÏ ÓÈÅÍÅ ×ÙÂÏÒÁ Ó ×ÏÚ×ÒÁÝÅÎÉÅÍ×ÙÂÉÒÁÀÔÓÑ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×Á A1; A2; : : : ; Ar. îÁÊÄÉÔÅ ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á A1; A2;: : : ; Ar ÐÏÐÁÒÎÏ ÎÅ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ.5. éÚ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á ÃÅÌÙÈ ÞÉÓÅÌ {1; 2; : : : ; N} ÐÏ ÓÈÅÍÅ ×ÙÂÏÒÁ Ó ×ÏÚ×ÒÁÝÅÎÉÅÍ ×ÙÂÉÒÁÀÔÓÑ ÞÉÓÌÁ �É �. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ pN ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÓÏÂÙÔÉÑ �2 + �2 6 N2. îÁÊÄÉÔÅ limN→∞

pN .6. éÚ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á ×ÓÅÈ ÇÒÁÆÏ× ÎÁ n ×ÅÒÛÉÎÁÈ (ÂÅÚ ÐÅÔÅÌØ, ËÒÁÔÎÙÈ ÒÅÂÅÒ É ÏÒÉÅÎÔÁÃÉÉ) ÎÁÕÇÁÄÂÅÒÅÔÓÑ ÏÄÉÎ ÇÒÁÆ. îÁÊÄÉÔÅ ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÜÔÏÔ ÇÒÁÆ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÐÒÏÓÔÙÍ ÃÉËÌÏÍ.îÁÊÄÉÔÅ ÐÒÅÄÅÌ ÜÔÏÊ ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔÉ ÐÒÉ n → ∞.7. äÁÎÙ ÞÉÓÌÁ n; k; s; l. äÁÎÏ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï Rn = {1; 2; : : : ; n}. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï K, ÓÏÓÔÏÑÝÅÅÉÚ ×ÓÅÈ k-ÓÏÞÅÔÁÎÉÊ × Rn. ÷ÙÂÅÒÅÍ ÓÌÕÞÁÊÎÏÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×Ï × ÍÎÏÖÅÓÔ×Å K, ÓÏÄÅÒÖÁÝÅÅ sÜÌÅÍÅÎÔÏ×. üÔÏ ÂÕÄÅÔ ÓÌÕÞÁÊÎÁÑ ÓÏ×ÏËÕÐÎÏÓÔØ k-ÜÌÅÍÅÎÔÎÙÈ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔ× ÍÎÏÖÅÓÔ×Á Rn, ×ËÏÔÏÒÏÊ ÒÏ×ÎÏ s ÔÁËÉÈ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÅÅ M = {M1; : : : ;Ms}. îÁÊÄÉÔÅ ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØÔÏÇÏ, ÞÔÏ
{1; 2; : : : ; l} ∩Mi 6= ∅ ∀ i = 1; : : : ; s:8. éÚ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á ÃÅÌÙÈ ÞÉÓÅÌ {1; 2; : : : ; N} ÐÏ ÓÈÅÍÅ ×ÙÂÏÒÁ Ó ×ÏÚ×ÒÁÝÅÎÉÅÍ ×ÙÂÉÒÁÀÔÓÑ ÞÉÓÌÁ �É �. îÁÊÄÉÔÅ ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ �3 + �3 ≡ 0 (mod 3).
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